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On pose F (z) = pzeεz
2
f(z) où p et ε sont des paramètres strictement positifs. Notons z = θ+iy.

Alors |F (z)| 6 pθeεθ
2
e−εy

2 |f(z)| 6 max(1, p)eε(1−y
2)||f ||∞. Donc la limite supérieure de F en

l'in�ni est 0. Ainsi d'après le second principe du maximum, on a que |F | est bornée par le max de ses
valeurs sur les bords. Mais si θ = 0, on a |F (z)| 6 |f(z)| 6 M0 et si θ = 1, on a |F (z)| 6 |f(z)|eεp.
Donc |f(z)| 6 p−θ|e−εz2 |max(M0,M1pe

ε). On fait tendre ε vers 0: |f(z)| 6 p−θ|max(M0,M1p),
et on optimise en p, en prenant p tel que les deux membres soient égaux, c'est-à-dire p = M0/M1,
et on obtient le résultat voulu: |f(z)| 6 Mθ

0M
1−θ
1 .
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